(1) ′ T w e i = e i T w = e i¸ ÓÖ w ∈ G ×Ù Ø Ø w(H i ) = H i¸ Ò H i ∩ V w × ÒÓÒÖÓ×× Ò º Ï Ö V w = {v ∈ V|w(v) = v}º (2) e 2 i = m i e i º (3) T w e j = e i T w¸ w ∈ G × Ø ×¬ × w(H j ) = H i º (4) e i e j = e j e i¸ H i ⋔ H j º 
TABLE 1. Presentation for B n (τ).
e)e 2 i = δ 0 e i , for 1 ≤ i < n. n)e i e j e i = e i , if |i − j| = 1.
f)s i e j = e j s i , if |i − j| > 1. o)e i t i t i+1 = e i = t i t i+1 e i , g)e i e j = e j e i , if |i − j| > 1. for 1 = i < n.
h)e i t j = t j e i , if
Pseudo reflection groups, Complex braid groups and Hecke algebras
¾µ e i,j e k,l = e k,l e i,j {i, j} ∩ {k, l} = ∅; ´¿µ e i,j = e j,i ;
=(−e i,j s i,k + e i,j e j,k ) + (s i,k e i,j − e j,k e i,j ) +(−e i,j s j,k + e i,j e i,k ) + (s j,k e i,j − e i,k e i,j ) + [s i,j , −e i,k − e j,k ] =(−e i,j s i,k + e i,j e j,k ) + (s i,k e i,j − e j,k e i,j ) + (−e i,j s j,k + e i,j e i,k ) +(s j,k e i,j − e i,k e i,j ) = 0.
{T w e i 1 · · · e i M |w ∈ G; e iu e iv = e iv e iu and i (ρ(e iu e iv ) − ρ(e iv e iu ))
Cases of Dihedral Groups
Dimension and Basis
T u i,j,p,q ,q when 2p − j − q / ∈ mZ, and
Lemma 6.1. (e)e iα e jα = e jα e kα = e kα e iα .
ÓÚ ÔÖÓ ÙØ Ñ ×
A m ÒØÓ Ò ××Ó Ø Ú Ð Ö º ÈÖÓÓ º ÁÒ Ø ÓÚ ÒØ Ø × Ö Ó Ø Ò Ý ÐÓÓ Ò (S i , R i , T i,j ) × (s i , r i , s i e j ) º Ï Ú Ò Ò Ö Ø ÔÖÓÓ × ÓÐÐÓÛ×º ÒÓØ Ø m¹ Ñ Ò× ÓÒ Ð Ö ÔÖ × ÒØ Ø ÓÒ Ó B G (Υ) ¬Ò Ò Ì ÓÖ Ñ º¾ × ρ LK¸Ø ÖÖ Ù Ð Ö ÔÖ × ÒØ Ø ÓÒ× Ó B G (Υ) Ò Ù Ý Ø ×ÙÖ Ø ÓÒ ¾¾ π : B G (Υ) → CG × ρ 1 , · · · , ρ l º ÒÓØ Ø Ô Ö Ñ Ø Ö ×Ô Ó ÐÐ Υ³× × Λº Ý × Ñ Ð Ö Ö ÙÑ ÒØ Û Ø Ø ÔÖÓÓ Ó (2) Ó ÈÖÓÔÓ× Ø ÓÒ º½¸Û Ò × ÓÛ Ø Ö × Ò× ÓÔ Ò ×Ù × Ø D Ó Λ ×Ù Ø Ø Υ ∈ D Ø Ò Ø Ö Ð Ø Ö ÔÖ × ÒØ Ø ÓÒ ρ LK × ÖÖ Ù Ð º ÁÒ Ø Ö × × Ý Ï Ö ÙÖÒ¹ ÖØ Ò Ì ÓÖ Ñ Û Ú Ñ B G (Υ) ≥ i ( Ñ ρ i ) 2 + ( Ñ ρ LK ) 2 = 2m + m 2 º Ë Ò Ø × Ø {s i , r i } 0≤i≤m−1 ∪ {s i e j } 0≤i,j≤m−1 ÐÛ Ý× ×Ô Ò× B G (Υ)¸×Ó Û ÒÓÛ Û Ò Υ ∈ DØ × × Ø × × × Ó B G (Υ)º Ì Ù× Ø ÔÖÓ ÙØ Ó A m × ××Ó Ø Ú Υ ∈ Dº ËÓ Ø ÔÖÓ Ù × ××Ó Ø Ú ÓÖ ÐÐ Υº Proof of theorem 6.1 Ï Ò m × Ó ¸ ÒÓØ Ø Ð Ö ÓÚ × A m (Υ)º Û ¬Ò Ñ Ô φ × φ(S i ) = s i¸φ (R i ) = r i¸ ÓÖ 0 ≤ i ≤ m − 1 φ(T i,j ) = s i e j ÓÖ 0 ≤ i, j ≤ m − 1º ÁØ × ×Ý ØÓ × φ ÜØ Ò × ØÓ ÑÓÖÔ ×Ñ φ ÖÓÑ A m (Υ) ØÓ B Gm (Υ)º ÁÒÚ Ö× ÐÝ Ø Ñ Ô ψ ψ(s i ) = S i , ψ(e i ) = T i,i for 0 ≤ i ≤ m−1 ÜØ Ò × ØÓ ÑÓÖÔ ×Ñ ψ ÖÓÑ B Gm (Υ) ØÓ A m (Υ)º Ë Ò ψφ = id Ò φψ = id¸Û ÒÓÛ B Gm (Υ) × ×ÓÑÓÖÔ ØÓ A m (Υ) Ò ×Ø Ø Ñ ÒØ (1) ÓÐÐÓÛ×º Ì ×Ø Ø Ñ ÒØ (2) Ò ÔÖÓÚ × Ñ Ð ÖÐÝ Ý ÓÒ×ØÖÙØ Ò Ò ØÙ Ð Ð Ö Û Ø Ñ Ò× ÓÒ 2m + m 2 2 Ò ÔÖÓÚ Ø × ×ÓÑÓÖÔ ØÓ B Gm (Υ)º Cellular Structures When m is Odd ËÙÔÔÓ× m = 2k + 1º Ð Ø (Λ, M, C, * ) Ø ÐÐÙÐ Ö ×ØÖÙØÙÖ Ó CG m º Ì Ð Ö B Gm (Υ) × ÐÐÙÐ Ö ×ØÖÙØÙÖ ( Λ, M, C, * ) × ÓÐÐÓÛ×ō Λ = Λ {λ LK }ºÏ Ô Ø ÓÖ Ò Ð Ô ÖØ Ð ÓÖ Ö Ò Λ Ò ÓÖ ÒÝ λ ∈ Λ¸Ð Ø λ LK ≺ λō ÓÖ λ ∈ Λ¸× Ø M(λ) = M(λ) Ò M(λ LK ) = {0, 1, · · · , m − 1}ō ÓÖ λ ∈ Λ¸ Ò S, T ∈ M(λ) × Ø C λ S,T = C λ S,T º ÓÖ i, j ∈ M(λ LK )¸× Ø C λ LK i,j = s i+j 2 e j i + j ∈ 2Z¸ Ò C λ LK i,j = s i+j+m 2 e j i + j / ∈ 2Zō ¬Ò * ØÓ Ø ÒÚÓÐÙØ ÓÒ Ò Ä ÑÑ º º Theorem 6.2. ÓÚ ( Λ, M, C, * ) ¬Ò × ÐÐÙÐ Ö ×ØÖÙØÙÖ ÓÖ B Gm (Υ)º Proof. Ê ÐÐ Ø ¬Ò Ø ÓÒ Ó ÐÐÙÐ Ö Ð Ö × Ò × Ø ÓÒ ¾º (C1) ÓÐÐÓÛ× Ý Ì ÓÖ Ñ º½º (C2) × Ù× * (s i+j 2 e j ) = e j s i+j 2 = s i+j 2 e i º (C3) × Ý Ø ÓÐÐÓÛ Ò ÓÑÔÙØ Ø ÓÒº s l ( C λ LK i,j ) = C λ LK 2l−i,j ÓÖ ÒÝ l, i, j e l ( C λ LK i,j ) = C λ LK l,j l = i e i ( C λ LK i,j ) = τ 0 C λ LK i,j . Remark 6.1. ÖÓÑ ÓÚ ÔÖÓÓ Û × Ø ÐÐÙÐ Ö Ö ÔÖ × ÒØ Ø ÓÒ ÓÖÖ ×ÔÓÒ Ò ØÓ λ LK × Ø Ò¬Ò Ø × Ñ Ð ÄÃ Ö ÔÖ × ÒØ Ø ÓÒ Ó Å Ö Òº Cellular Structures When m is Even ËÙÔÔÓ× m = 2kº ËØ ÐÐ ÒÓØ Ø ÐÐÙÐ Ö ×ØÖÙØÙÖ Ó CG m × (Λ, M, C, * )º Ì Ð Ö B Gm (Υ) × ÐÐÙÐ Ö ×ØÖÙØÙÖ ( Λ, M, C, * ) × ÓÐÐÓÛ×ō Λ = Λ ∪ {λ LK 0 , λ LK 1 }º Ï Ô Ø Ô ÖØ Ð ÓÖ Ö Ò Λ¸ Ò Ð Ø LK i ≺ λ ÓÖ ÒÝ λ ∈ Λ Ò ÒÝ iº ¾¿ ¯ ÓÖ λ ∈ Λ¸ M(λ) = M(λ)º M(λ LK 0 ) = {0, 2, · · · , 2k − 2}º M(λ LK 1 ) = {1, 3, · · · , 2k − 1}ō ÓÖ λ ∈ Λ¸S, T ∈ M(λ)¸Ð Ø C λ S,T = C λ S,T ō C λ LK 0 2i,2j = 1 2 (s i+j + s i+j+k )e 2j¸ C λ LK 1 2i+1,2j+1 = 1 2 (s i+j+1 + s i+j+k+1 )e 2j+1 ō Ä Ø * Ø ÒÚÓÐÙØ ÓÒ Ò Ð ÑÑ º º Theorem 6.3. ÓÚ ( Λ, M, C, * ) ¬Ò × ÐÐÙÐ Ö ×ØÖÙØÙÖ ÓÖ B Gm (Υ) º ÈÖÓÓ º (C1) ÓÐÐÓÛ× ÖÓÑ Ì ÓÖ Ñ º½º (C2) × ÖØ ¬ × Ñ Ð ÖÐÝº (C3) ÓÐÐÓÛ× ÖÓÑ Ø ÓÐÐÓÛ Ò ÓÑÔÙØ Ø ÓÒº s l ( C λ LK 0 2i,2j ) = C λ LK 0 2(l−i),2j e l ( C λ LK 0 2i,2j ) = 0 l × Ó e 2i ( C λ LK 0 2i,2j ) = τ 0 C λ LK 0 2i,2j e l ( C λ LK 0 2i,2j ) = (µ p+i + µ p+i+k ) C λ LK 0 l,2j l = 2p × Ú Ò Ò l = 2iº s l ( C λ LK 1 2i+1,2j+1 ) = C λ LK 1 2(l−i−1)+1,2j+1 e l ( C λ LK 1 2i+1,2j+1 ) = 0 l × Ú Ò e 2i+1 ( C λ LK 1 2i+1,2j+1 ) = τ 1 C λ LK 1 2i+1,2j+1 ; e l ( C λ LK 1 2i+1,2j+1 ) = (µ p+i+1 + µ p+i+1+k ) C λ LK 1 2p+1,2j+1 l = 2p + 1 × Ó Ò l = 2i + 1º Remark 6.2. Ì ØÛÓ Ö ÔÖ × ÒØ Ø ÓÒ× ÓÖÖ ×ÔÓÒ Ò ØÓ λ LK 0¸λ LK 1 Ö ÓÑÔÓÒ ÒØ× Ó Ø Ò¬Ò Ø × Ñ Ð ÄÃ Ö ÔÖ × ÒØ Ø ÓÒ× Ó Å Ö Ò × Ò Ì ÓÖ Ñ º¾º 7 H 3 Type Ì ÓÜ Ø Ö ÖÓÙÔ G H 3 Ó ØÝÔ H 3 × Ø ×ÝÑÑ ØÖ ÖÓÙÔ Ó Ö ÙÐ Ö Ó ÖÓÒ´ÓÖ Ö ÙÐ Ö Ó× ÖÓÒµº ÁØ × Ò Ö Ø Ý s 0¸s1¸s2 Û Ø Ö Ð Ø ÓÒ×Ï Ú |G H 3 | = 120¸|R| = 15º Ì ÖÓÙÔ G H 3 × ÒÓÒØÖ Ú Ð ÒØ Ö Ð Ñ ÒØ c = (s 2 s 0 s 1 ) 5 Û × Ð×Ó Ø ÐÓÒ ×Ø Ð Ñ ÒØº ÒÓØ Ø ÓØ Ö 12 Ö Ø ÓÒ× Ö ØÖ Ö ÐÝ × s 3 , · · · , s 14 ×Ó R = {s i } 0≤i≤14 º ÒÓØ Ø Ö Ø ÓÒ ÝÔ ÖÔÐ Ò Ó s i × H i¸Ò ØÙÖ ÐÐÝ × Ø Ø Ò Ü × Ø Ó Ö Ø ÓÒ ÝÔ ÖÔÐ Ò × × P = {0, 1, · · · , 14}º ÁÒ Ø ÓÐÐÓÛ Ò ÙÖ ¿¸Ø ÓØØ Ð Ò × × ÓÛ Ø ÒØ Ö× Ø ÓÒ Ó Ø Ö Ö Ø ÓÒ ÝÔ Ö¹ ÔÐ Ò × Û Ø Ø ÖÓÒØ ×ÙÖ Ó Ø Ó ÖÓÒº ÓÖ s, s ′ ∈ R¸Û × Ý s × Ô ÖÔ Ò ÙÐ Ö ØÓ s ′ Ò ÒÓØ s⊥s ′ ss ′ = s ′ sº ÖÓÑ ÙÖ ¿ Û × Ö ØÐÝ Ø Ø ′ ⊥ ′ × ÕÙ Ú Ð ÒØ Ö ¹ Ð Ø ÓÒ Ò R´Ø ÔÖÓÓ Ó Ø × Ø × ÓÒÐÝ × ÑÔÐ ÙØ Ð Ò Ø Ý ÓÑÔÙØ Ø ÓÒ× µº ÓÖ Ò ØÓ Ø R × ÓÑÔÓ× ÒØÓ ÕÙ Ú Ð ÒØ Ð ×× × R = {R 1 , · · · ,º ÒÝ Û Ý Û ×ÙÔÔÓ× R α = {i α , j α , k α } ÓÖ 1 ≤ α ≤ 5 Ò Ð Ø R 1 = {s 0 , s 2 , s i 0 }º Ì ÓÒ Ù Ø Ò Ø ÓÒ Ó G H 3 ÓÒ R Ò Ù × Ò Ø ÓÒ Ó Ø × Ñ ÖÓÙÔ ÓÒ R¸ Ù× s i ⊥ s j ÑÔÐ × ws i w −1 ⊥ ws j w −1 º Ë Ò G H 3 Ø× ÓÒ R ØÖ Ò× Ø Ú ÐÝ Ý ÓÒ Ù Ø ÓÒ¸Ø Ø ÓÒ Ó G H 3 ÓÒ R × Ð×Ó ØÖ Ò× Ø Ú º ÁØ ×Ò³Ø Ö ØÓ × Ø Ø¸|R(i, j)| = 0 s i ⊥ s j Ò |R(s i , s j )| = 1 ÓØ ÖÛ × º ¾ ÙÖ ¿ Ê ÙÐ Ö Ó ÖÓÒ AEÓÛ ÓÒ× Ö Ø Ð Ö B G H 3 (Υ)º Ë Ò ÐÐ Ð Ñ ÒØ× Ó R Ð Ò Ø × Ñ ÓÒ Ù Ý Ð ××¸×Ó ÐÐ τ i ÕÙ Ð Ò ÐÐ µ i ÕÙ Ðº Ï ÒÓØ Ø Ñ × τ Ò µ Ö ×Ô Ø Ú ÐÝº ËÙÔÔÓ× µ = 0¸ Ò Ø × × × Û Ò × Ø µ = 1 Ý Ð ÑÑ º¿º Ï Ú Lemma 7.1.
ÈÖÓÓ º Ö×Ø (a) ÓÐÐÓÛ× ÖÓÑ ÒØ Ø ×
(e 1 e 0 )e 2 = s 0 s 1 s 0 s 1 s 0 e 0 e 2 = s 0 s 1 s 0 s 1 e 0 e 2 Ò (e 1 e 0 )e 2 = (e 1 e 2 )e 0 = s 1 s 2 s 1 e 2 e 0 º Ì Ö Ð Ø ÓÒ s i e i = e i ÑÔÐ × |{we i }| ≤ 120 2 × 15 = 900º Ý ÓÚ ×Ù×× ÓÒ Ò (e) Ó Ð ÑÑ º½¸Û ÒÓÛ Ø Ö Ö Ø ÑÓ×Ø Ò × Ó e i e j ÔÔ Ö Ò Ò {we i e j |s i ⊥ s j }º ÓÖ Ú ÖÝ ×Ù e i e j Ø Ö × ÖÓÙÔ H i,j Ó ÓÖ Ö ¾ ×Ù Ø Ø we i e j = e i e j ÓÖ ÒÝ w ∈ H i,j º ËÓ 
ÓÖ Ú ÖÝ
β,α = w α β e iα e jα . 
